IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS

Identidades reciprocas

CSCx =
senx

Identidades cociente

Identidades de negativos

sec(—x) = —senx

Identidades pitagoéricas

sen?x + cos’x =1

Identidades para suma

secx =
cos x

cosx

cotx =
senx

cos(—x) = cosx

tan’x + 1 = sec

sen(x +y) = senxcosy + cosx seny

cos(x +y) = cosxcosy —senx seny

tan(x +J’) _ tanx+tany

1-tanxtany

Identidades para diferencia

sen(x —y) = senxcosy — cosx seny

cos(x —y) = cosxcosy + senx seny

tan x—tan
tan(x —y) = Anx—rany
l+tanxtany

Identidades para cofunciones

2

X

cotx =
tanx

tan(—x) = —tanx

cot’x + 1 = csc

Las razones trigonométricas de todo angulo agudo son respectivamente iguales a las co-

razones trigonométricas de su angulo complementario.

Teniendo un tridngulo rectangulo con un angulo agudo “x” y el otro
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Las cofunciones se dan entre

Seno-coseno
Tangente-cotangente
Secante-cosecante

T s
sen(;—x)zcosx COS(E—X):SeTLX
T I/
tan (E— X) = cotx cot (E_ X) = tanx
T s
sec(g—x):cscx CSC(E—X):SGCX

Identidades para el producto-suma
Senxcosy = %Isen(x+y)+sen(x—y)l

Sumamos:
sen xcosy + cosx seny = sen(x +y) i

senxcosy—cosxseny = sen(x —y)

2senxcosy = sen(x +y) + sen(x —y)
1
~senxcosy =g [sen(x + y) + sen(x — y)]
cosxseny = %[sen(x+y)—sen(x—y)]

Restamos:
senx cosy+ cosx seny = sen(x +y)

senxcosy — cosx seny = sen(x —y)

2cosx seny = sen(x +y) — sen(x — y)

1
Lcosxseny =g [sen(x + y) — sen(x — y)]



senxseny = %lcos(x—y)—cos(x+y)|

Restamos:

cos x cosy+senx seny = cos(x —y)

cosxcosy —senx seny = cos(x +y)

2senx seny = cos(x —y) — cos(x + y)

1
~senxseny =g [cos(x —y) — cos(x + y)]

COS XCOSYy = %[cos(x+y)+cos(x7y)]

Sumamos:

cos x cosy+senx seny = cos(x —y)

+

cos xcosy —senx seny = cos(x +y)

2cosx cosy = cos(x —y) + cos(x + y)

1
wcosxcosy =y [cos(x + y) + cos(x — y)]

Identidades para la suma-producto

X + X —
senx+seny=259n< 2y>cos( Zy)

Sustituimos “x” por (x:—y) vy por(%)
() E] () (2] 2o () )
sen (273:) + sen (%) =2 sen (x42-_y) cos (x ; Y)

+y> cos (x;y)

X
senx+senyEZsen<

XxX+y X =Yy
S€7’lX-S€le=2COS< 2 )sen( 2 )

Sea: sen(x +y) —sen(x —y) = 2cosx seny

Sustituimos “x” por (x:—y) y "Y' por (x;_y)

[ (F52)+ C sl - (2] 2 (52 s 5)




(Zx) (2y> —> (x + y) (x - y)
sen 2 sen 2 = coS 2 sen 2

xX+y xX—Yy
-'-senx—senyEZcos( 2 )sen( 2 )

cos x + cosy = 2cos (%) cos(%)
Sea: cos(x —y) + cos(x +y) = 2cosxcosy

Sustituimos “x” por (x:—y) vy por(%)

e T e R s

2x 2y\ x+y X —y
cos<2>+cos(7)—2c'os( > )cos( > )

X+ X —
"'COSX+COSyEZCOS( y)COS( Zy)

x+y xX—y
cosx—cosy=—25en( 3 )sen( 3 )

Sea: cosxcosy—senxseny = cos(x+y)

cos xcosy +senx seny = cos(x —y)

B x+y X—y
—Zsenxseny—cos( 5 )—cos( )

2
Sustituimos “x” por (x:—y) vy por(%)

lF) 4 5] -es[52)- €3

2 2

_ xX+y X—y
——Zsen< 2 )sen( > )

(5)=eos(3) = =2 sen () sen (57)
cos > cos > )= sen sen

2 2

xX+y xX—Yy
S+ COSX—COSsy = -2 sen(T>sen( 2 )



Identidades para angulos dobles

sen 2x = 2 senxcosx
sen(x + x) = sen x cosx + cosx sen x

sen2 x = 2(sen x cos x)
~sen2x=2senxcosx
cos’x — sen’x

1—2sen?x

cos2x =
2cos®x—1
cos(x + x) = cosSX COSXx — Sen x senx
. cos2 x =cos’x — sen®x
cos2x=1— sen?x —sen®x
~cos2x=1-2sen’x
cos2 x =cos? x — (1 — cos? x)
cos2x =cos®>x — 1+ cos? x
~cos2x=2cos’x—1
2tanx 2 cotx 2
tan2x = 5— = 5 =
1—tan“x cot*x—1 cotx—tanx

¢ ( + ) tanx + tanx
anx+x)=——
1—tanxtanx

2tanx
tan2x = =
1—-tan~x

2
tx
tan 2x = co
cot?x 1
cot?x cot?x

2
tan2 x = cotx
cot?x—1

cot? x




2 cot? x

tan2x =
cotx(cot? x — 1)
tan 2 2cotx
an2x=—————
cot’x—1
2cotx
tan 2x =
cot x (cot X — —)
cot x
2
tan 2x =
cot x — ot %
2
tan 2x =

cotx —tanx

Identidades para semidngulos

x *+V1—cosx

sen—- =
2 2

Sustituir “x” por (32—6)

cos 2x = cos’x — sen’x

1 = cos?x + sen’x

cos2x —1 = —2 sen®x

2sen’x=1—-cos2x

2 sen? (;) =1-cos2 (g)

x) 1—;:osx

xy +V1-cosx
sen (—) —



x +vV1+4cosx

COS - =

2 2

Sumamos las siguientes identidades
cos’x + sen? =1
2, _ 2 _
COS“X — sen”“ = cos 2x

2 cos?x =1+ cos2x

2 1+ cos2x
coS“x = ———
2
1+ cos2x
cosx =+ |——
2
Siendo eso sustituimos “x” por (x)
x 1+ cos2 (%)
cos—=+ |——==
2 = 2
X + 1+ cosx
cos— = _
2 2
X 1—cosx senx 1—cosx
tan— = — = T
2 sen x 1+ cosx 1+ cosx
Sea:tanx = ===
COoSsXx
Sustituir “x” por ( )
X
sen (7)
tan(—) = f)
cos (>
fl — cos b
tan

,1 + cosx



X 1—cosx
tan(E) = 1+ cosx

Multiplicamos numerador y denominador por 1 — cos x

x) 1—cosx
1+ cosx

tan(x)—+ (1—cosx)<1—cosx)
2/ —[\1+cosx/\1—=rcosx

X (1 — cos x)?
tan(—) =1 1— cos?x

X 1—cosx
tan (3) = 108X
2 senx

Multiplicamos numerador y denominador por 1 + cos x

x) 1—cosx
1+ cosx

. (x)_+ (1—cosx)<1+cosx)
M) = T+ cosx/\T+cosx

X N 1— cos?«x
Y Y i
2 (1 + cosx)?
t (JC) senx
an|(—= | =-————-
2 1+ cosx
2 1-cos2x 2 1+cos2x
sen“x = 5 cos“x = 5

tan’x =

1-—cos2x

1+cos2x



